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ABSTRACT

An (a,d) edge anti-magic total labelling, (a,d)-EAMT, on graph G(V, E) with p vertices and g
edges is bijektion A:V(G) UE(G) — {1,2,3,...,p + q}, which has a set of edge weights W =
{b(e) =A(x) + A(xy) + A(¥)|Ve=xy € E(G)} ={a,a+d,..,a+ (q—1)d} with a>0 and
d > 0. A (a,d) super edge anti-magic total labelling A, (a, d)-SEAMT, if the vertex set of G obtain
the smallest labels A(V) = {1,2,3,...,p}. An (a,d)-EAMT (SEAMT) labelling A is called EMT
(SEMT) labelling if d = 0 and k = a. Furthermore, k is called the magic constant. A graph G is said
EMT, SEMT, (a,d)-EAMT and (a, d)-SEAMT if there is EMT, SEMT, (a,d)-EAMT and (a, d)-
SEAMT labelling on graph G, respectively. In this paper, we showed that the union of caterpillars and
complete bipartite graph are SEAMT and SEMT, especialy for K3, U P,,(0,1,0...,,0,n — 5,0,0,1,0)

2n
has (11n — 2,0)-SEAMT and (5n + 3,2)-SEAMT with n > 6; graph K3, U S, ,_, has (6n + 7,0)-
SEAMT and (2n + 9,2)-SEAMT for n > 3; and graph K, , U Py, (f1, f2, -, f2n) has (3n* + n +
1,0)-SEAMT and (n? +2n+ 3,2)-SEAMT with fi=£=0; for=fin=0; f3=fon2 = 1;
f2n—1 =n—4; on—3 =n-—2; f21+3 =n-—1 where t = 2,3,..,n—2 and [ = 1,2,..,n—4 for
n > 5. Thus, graph Ks, U P,,(0,1,0...,0,n —5,0,0,1,0) is SEMT with k =11n—2 for n > 6;

2n
graph K3, U S, ,_, also SEMT with k = 6n + 7 for n > 3; as well graph K, ,, U P,,, (f1, f2, -, fan)

is SEMT with k = 3n? + n+ 1 forn > 5.

Keywords : Caterpillars, Complete Bipartite, EMT, SEMT,(a, d)-SEAMT,(a, d)-SEAMT.

ABSTRAK

Pelabelan total (a, d) sisi anti ajaib, notasi (a, d)-TSAA, pada graf G(V, E) dengan p titik dan q sisi
adalah pemetaan bijektif 1: V(G) UE(G) — {1,2,3,...,p + q}, yang mempunyai himpunan bobot
sisi W ={b(e) =A(x) +A(xy) +A(y)|Ve=xy € E(G)}={a,a+d,..,a+ (q—1)d} dengan
bobot sisi awal a > 0 dan beda d = 0. Pelabelan total (a, d) sisi anti ajaib super dari A, notasi (a, d)-
TSAAS vyaitu jika mempunyai sifat bahwa setiap titik memperoleh label terkecil A(V) = {1,2,3, ..., p}.
Pelabelan (a,d)-TSAA (TSAAS) dari A disebut pelabelan TSA (TSAS) jika d =0 dan k = a.
Selanjutnya k disebut konstanta ajaib. Sebuah graf G dikatakan TSA, TSAS, (a,d)-TSAA dan
(a,d)-TSAAS jika terdapat pelabelan TSA, TSAS, (a,d)-TSAA dan (a,d)-TSAAS pada graf
tersebut, berturut-turut. Pada penelitian ini telah berhasil ditunjukkan bahwa gabungan graf ulat bulu
dan bipartite lengkap adalah TSAAS dan TSAS khususnya graf K3, U P,,,(0,1,0 ... ,0,n —5,0,0,1,0)
2n
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mempunyai (11n — 2,0)-TSAAS dan (5n+ 3,2)-TSAAS untuk n>6; graf K3, US;,
mempunyai (6n + 7,0)-TSAAS dan (2n+9,2)-TSAAS untuk n=>3; serta graf K,,U
Pyn (i, for s fon) Mempunyai  (3n% +n + 1,0)-TSAAS dan (n? + 2n + 3,2)-TSAAS dengan
i=H=0fir=fin=0fs3=fan2=1 fonc1=n—4% fon-3=n—2; f4,3 =n—1 dimana
t=23,..,n—2 dan [=12,..,n—4 untuk n>5. Dengan  demikian,  Graf
K3, UP,;,(0,10..,0,n—5,00,1,0) adalah TSAS dengan k = 11n — 2 untuk n > 6; graf K3, U

2n
San—2 Juga TSAS dengan k = 6n + 7 untuk n > 3; serta K, , U P, (f1, f2, ..., f2n) adalah TSAS

dengan k = 3n? + n + 1 untuk n > 5.

Kata Kunci : Ulat Bulu, Bipartite lengkap, TSA, TSAS, (a,d)-TSAA, (a, d)-TSAAS

I. PENDAHULUAN

Graf merupakan pasangan himpunan titik dan
himpunan sisi. Pengaitan titik-titik pada graf
membentuk sisi dan dapat direpresentasikan pada
gambar sehingga membentuk pola graf tertentu.
Pola-pola yang terbentuk didefinisikan dan

dikelompokkan  menjadi  kelas-kelas  graf.
Beberapa kelas graf menurut banyaknya sisi yang
terkait terhadap titik antara lain graf reguler, yang
derajat setiap titiknya adalah sama dan graf
irreguler, yang derajat setiap titiknya ada yang
tidak sama. Pelabelan merupakan pemetaan
injektif yang memetakan unsur himpunan titik dan
atau unsur himpunan sisi ke bilangan asli yang
disebut label. Pelabelan titik adalah pelabelan
dengan domain himpunan titik, pelabelan sisi
adalah pelabelan dengan domain himpunan sisi,
dan pelabelan total adalah pelabelan dengan
domain gabungan himpunan titik dan himpunan
Sisi.

Pelabelan titik dan sisi dari graf bisa dilakukan
dengan banyak cara. Salah satu cara yang bisa
digunakan adalah melabelinya dengan bilangan.
Terdapat banyak jenis pelabelan graf yang telah
dikembangkan, diantaranya adalah pelabelan

graceful, pelabelan harmoni, pelabelan total tak

beraturan, pelabelan ajaib, dan pelabelan anti
ajaib. Dalam pengembangan pelabelan ajaib,
dikenal pula pelabelan total titik ajaib, pelabelan
total (a, d)-titik anti ajaib super, pelabelan total
sisi ajaib, dan pelabelan total (a,d)-sisi-ajaib
super. Berdasarkan Gallian 2012 [1] gabungan
graf ulat bulu dan bipartite lengkap masih menjadi
masalah terbuka. Oleh karena itu permasalahan
yang akan dibahas dalam tulisan ini adalah
bagaimana menentukan pelabelan total sisi ajaib
super pada gabungan graf ulat bulu dan bipartite
lengkap

Permasalahan ini dibatasi pada pelabelan total

sisi ajaib super khususnya pada graf K3, U

p,,(0,10..,0,n—-5,0010) untuk =6
2n

K3nUSy;,—2 untuk n>=3 dan K,,U

Py (f1, for s fon) dengan fi=f,=0; fp =

fon =0, fza=fan2=1  fapr=n—4%

fon.a=n—2; foyiz3=n—1 dimana ¢=

2,3,...,n—2danl=1,2,...,n—4untukn > 5.

Il. HASIL TERDAHULU
Sebelum  disajikan
terlebih  dahulu  diberikan

penting yang telah ditemukan sebelumnya yang

hasil penelitian ini,

teorema-teorema

akan digunakan untuk membuktikan hasil baru
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dalam penelitian ini. Teorema-teorema tersebut

adalah:

Teorema 2.1.
Misalkan graf G adalah TSA dengan p titik dan g
sisi. Jika A adalah pelabelan TSA dari G dengan
konstanta ajaib k dan pelabelan A" didefinisikan
sebagai berikut:

ANMw) = M- A(v)),Vv; € V(G), dan

ANx)= M- A(x),Vx € E(G)

dimana M =p+q + 1.
maka A’ adalah pelabelan TSA dengan konstanta
ajaibk’ = 3M — k.

Pelabelan A’ pada teorema di atas dikatakan
pelabelan dual dari A pada G, jikak = k maka
A’ disebut selfdual dari A (Wallis et al. [4]).

Teorema 2.2.
Misalkan graf G adalah TSAS dengan p titik dan
g sisi. Jika Aadalah pelabelan TSAS dari G
dengan konstanta ajaib k dan pelabelan A’
didefinisikan sebagai berikut:
ANv)=p+1-2A(v,),Vv; €V(G) dan
AMuv) =2p+q+1—2A2(uv),vVuv € E(G)
maka A’ adalah pelabelan TSAS dengan
konstanta ajaib k' = 4p + q + 3 - k.

Pelabelan A" pada Teorema 2.2. diatas
dikatakan pelabelan dual super dari A pada G
jika k' =k maka A disebut selfdual dari A
(Sudarsana et al. [3]).

Teorema 2.3.
Misalkan G adalah graf yang memuat p titik
dan g sisi adalah (a,d)-TSAAS. Jika A adalah
pelabelan (a,d)-TSAAS dari G maka pelabelan
A’ di definisikan sebagai berikut :
ANwv)=p+1-A(v,),Vv; €V(G), dan
AMuv) =2p+q+1—2A2(uv),vuv € E(G)
maka A" mempunyai pelabelan (a’, d)-TSAAS
dari graf G dengan a =4p + q + 3—a—
(@ — 1Dd.

Pelabelan A’ pada teorema di atas dikatakan
pelabelan dual super dari A, jika ' = a maka A
disebut selfdual dari A (Sudarsana et al. [2]).

ISSN: 2338-0950

I11. HASIL DAN PEMBAHASAN

Hasil dan pembahasan berikut ini akan
membahas mengenai pelabelan TSAS dan
TSAAS untuk graf ulat bulu dan bipartite
lengkap. Berikut adalah gambar dan notasi secara

umum untuk graf K, ,,, U Po, (f1, f2, o0 fon) -

Gambar 1 : Penotasian titik dan sisi graf K, U

Pon (f1s for wwes f2n)

Berdasarkan Gambar 1 di atas, dapat
dinotasikan himpunan titik dan sisi graf
Kym U Py (f1, f2, -, f2r) S€bAgai berikut.

V(Kn,m U PZn(flffZ'-"'on))
vijlj=L1<i<n+m
C\wyli=21<i<2n?-6n

E(Kpm Y Py (f1, f2r wes f2n))
ei,}'|j: 1,1 SiSnz
“leyli=21<i<2n?-6n-1

Pada Gambar 1 di atas graf K, , U
Py (fi, f2, -, f2n) belum menunjukan sifat TSAS
maupun TSAAS, adapun graf yang menunjukan
sifat TSAS maupun TSAAS untuk graf ulat bulu
dan bipartite lengkap dibagi kedalam sub-sub

bahasan berikut :
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3.1. Graf K5, U P2,(0,1,0,..,0,n—5,0,0,1,0)
2n

akan dibahas pelabelan

Pada bagian ini,

TSAS pada graf

K3, UP,(0,10..,0,n—-5,00,1,0) untuk n >
2n

6. Notasi titik dan sisi pada graf K;, U

P,,(0,1,0...,0,n—5,0,0,1,0) untuk n=6

2n

disajikan pada Gambar 2 berikut.

€12/ \ez ey e, €52/ \E62/ \e7.2 \E8, €9,

Viz  Vzz Vsz Vaz Vs2 Vez Viz Vez Vez Vi Vanaz Vansz Vanzz Vaniz Vani

Gambar 2: Penotasian titik dan sisi graf K3, U

P,,(0,1,0 ... ,0,n — 5,0,0,1,0)
2n
Berdasarkan Gambar 2 di atas, dapat
dinotasikan himpunan titik dan sisi graf

K3, UP;,(0,1,0...,0,n —5,0,0,1,0) sebagai berikut.

2n

4 <K3,n vp,(0010..,0,n-5001,0) )

2n

~ {Ui,j|j=1,1SiSn+3}

v;|j=21<i<3n-3

E (K&n U P,,(0,1,0 ... ,0,n — 5,0,0,1,0) )

2n
_ e;lj=11<i<3n
ejlj=21<i<3n-4

ViiVns11, 1SS0S 1

€1 =3 Vicn1Vn421,n+1<i<2n

Vi_gn1Vnt31,2n+1<i<3n

V22Vit1,2, 0 =20
e; ..(D)

Uzn_4'217i+1'2 B 2n+1<i<3n- 5

ViaViy12,1<1<2n—-1
2=

Von-12Vit1,2,1 = 3n— 4

ISSN: 2338-0950

Pelabelan  TSAS  untuk  graf K3, U

P,,(0,1,0...,0,n —5,0,0,1,0) dengan
2n

disajikan dalam teorema berikut.

n=6

Teorema 3.1.
Graf K;,uP,,(010..,00n—5,00,1,0) adalah

2n
TSAS dengan k = 11n — 2, untuk n > 6.

Bukti :
Pandang notasi titik dan sisi graf K3, U
P,,(0,1,0...,0,n—5,0,0,1,0) dalam Persamaan

2n
(1) dan Gambar 2 Berikan label pada titik dan

sisinya dengan cara berikut.

[p1<i<n+1

M) =4{2n+1i=n+2

3n+1,i=n+3

3ni=1

6n+i
> +1,2<i<2n-2; igenap

2n+i—-1
2
2n+3,i=2n

+1,3<i<2n-1;iganji
/".(Uilz)z
3n—-1,i=2n+1

i+2,2n+2<i<3n—4

2n+2,i=3n-3
A(e1)=10m—i—3, 1<i<3n
Sn—4,i=1
nm—i—4,2<i<2n-2
n—5i=2n—-1
ﬂ(ei,2)=
5n—-3,i=2n

m—i—42n+1<i<3n-5

m—4,i=3n—4

Dengan label tersebut diperoleh konstanta
ajaib sebagai berikut :

1. Untuk graf pertama
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Avi1) + AMer) + A(vpg11),1<i<n

k=3 2(vien1) + Ae1) + A(vpqz1)n+1<i<2n
A(Vican1) + AMei1) + A(vny31),2n+1<i<3n
i+10n—i—34+n+1=11ln-2

k=<i—-n+10n—i—-3+2n+1=11n-2

i—-2n+10n—-i—-3+3n+1=11n-2

2.Untuk graf kedua

A(viz) + 2(ez) + A(vypip) 1 <i<2n—1
A(vy2) + Aeiz) + M(vig) i =2n
k =
Avan_a2) +Me12) + A(vi412),2n+1<i<3n-5
A(vyn_1) + A(eiyz) + A(UHLZ),L’ =3n—14
3n+5n—4+4+3n+2 =11n-2
6n+i . 2n+1i
+1+7n—-i—4+ +1 =11ln-2
2n+i—1 en+i+1
+1+7n—-i—4+ +1=11ln-2
2 2
k={2n+7n-5+2n+3 =11ln-2
3n+2+5n—-3+3n-1 =1ln-2
n—-1+7n—i—4+i+3 =11ln-2
n+7n—-4+2n+2 =1ln-2
Dengan demikian, graf
K3, U Py, (0,1,0... ,0,n — 5,0,0,1,0) adalah
2n

TSAS dengan k = 11n — 2 untuk n > 6.
Menggunakan Teorema 2.1., Teorema 2.2 dan

Teorema 2.3., diperoleh akibat-akibat berikut :

Akibat 3.1.1.
Graf K;, uP,,(0,1,0..,0,n—5,001,0) adalah

2n
TSA dengan k = 19n — 7, untuk n > 6.

Akibat 3.1.2.
Graf K;,uP,,(0,1,0..,00n—5,00,1,0) adalah

2n
TSAS dengan k = 11n + 1, untuk n > 6.

Akibat 3.1.3
Untuk n=6, Graf
K3, UP,;,(0,1,0..,0,n—5,0,0,1,0) mempunyai

2n
pelabelan (5n + 12,2) — TSAAS

ISSN: 2338-0950

32.Graf K3, US;,, »

Pada bagian ini, akan dibahas pelabelan
TSAS pada graf K3, US,,_, untuk n > 3.
Notasi titik dan sisi pada graf K3, US;,_

untuk n > 3 disajikan pada Gambar 3 berikut.

Gambar 3 : Penotasian titik dan sisi graf K3, U S, ,_»

Berdasarkan Gambar 3 di atas, dapat
dinotasikan himpunan titik dan sisi graf
K3, US,,_, sebagai berikut.

4 (K3,n U SZ,n—Z) = {

vi,j|j=1,15i3n+3}

Ui’}'|j=2,1Sl.STl

E (K3n USypn2) = {

e;lj=11<i<3n
eyjli=21<isn-1
ViiVns1,1, 1 STSn

ei,l = Ui_n'lvn_'_z‘l ,n + 1 S l S Zn

Vign1Vn431,2n+1<i<3n

)

{Ui,ZUHl,Z ,1<i<?2

V3aVit123Sisn—1

Pelabelan TSAS untuk graf K3, US;,_

dengan n > 3 disajikan dalam teorema berikut.
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Teorema 3.2.

Graf K3, US,,_, adalah TSAS dengan k =
6n+7, untuk n=>=3.Graf ini mempunyai
pelabelan selfdual

Bukti :

Pandang notasi titik dan sisi graf K3, U
Syn—p dalam Persamaan (2) dan Gambar 3
Berikan label pada titik dan sisinya dengan cara :
i+21<i<n

2,i=n+1
/1(171‘,1):<
n+3,i=n+2

2n+3,i=n+3

(Li=1
n+4,i=2
A(Ui‘2)=
2n+2,i=3
n+1+i,4<i<n
en+3—i, 1<i<n
A(ei‘1)={
n+2—-i,n+1<i<3n

(5n+2i=1
Aen) =43n+1i=2

Bn+3—i 3<i<n—1

Dengan label tersebut diperoleh konstanta
ajaib sebagai berikut :

1.Untuk graf pertama
A(vi_l) + l(ei_l) + l(vnﬂ_l), 1<i<n
k= A(Vi—n,l) +A(ei_1) + l(vn“_l),n +1<i<2n,1<t<n
l(vi,zm) + l(ei_l) + 2(1}n+3_1),2n +1<i<3n1<t<n
(i+2+6n+3—i+2 =6n+7
k={i-n+2+6n+2-i+n+3 =6n+7
i—-2n+2+6n+2—-i+2n+3=6n+7

2.Untuk graf kedua

{A(Ui'z) + /‘1(31',2) + /‘1(171_'_['2), 1<i<?2
k =

/‘1(173,2) + /‘1(31',2) + /‘1(171'_'_1'2), 3 <is<n-— 1

ISSN: 2338-0950

(1+5n+2+n+4 =6n+7

k=<n+4+3n+1+2n+2 =6n+7

2n+2+3n+3—i+n+2+i=6n+7
Dengan demikian, graf K3, US,,_, adalah
TSAS dengan k = 6n + 7 untuk n = 3.
Selanjutnya dengan menggunakan Teorema
2.2, dan mengambil label titik dan sisi yang baru
berupa :
A(vip)=2n+3+1- Av;y)
A(vip)=2n+3+1- Av;,)
A(en) =2@2n+3)+4n—-1+1- A(e;1)
A(ez) =22n+3)+4n—-1+1- A(e;,)
Dengan pelabelan tersebut diperoleh :
k'=42n+3)+4n—1+3—(6n+7)
=8n+12+4n—1+3—(6n+7)
=8n+124+4n—-1+3-6n-7
=6n+7.

Dengan  demikian, graf K3, US;,_>
mempunyai pelabelan self dual dengan k = 6n +
7, untuk n > 3.

Menggunakan Teorema 2.1 dan Teorema 2.3.

diperoleh akibat-akibat berikut :

Akibat 3.2.1. Graf K3, US,,_, adalah TSA
dengan k = 12n + 2,untuk n = 3.

Akibat 3.2.3. Untuk n >3, Graf K3, US;,_,
mempunyai pelabelan (2n + 19 ,2) - TSAAS .

3.3.Graf Kn,n U PZn(fler: 'on)
Pada bagian ini,
TSAS pada graf K,, , U Py, (f1, f2,*+, fon) untuk

akan dibahas pelabelan

n > 5. Notasi titik dan sisi pada graf K, , U
Py (fi, for++, fon) UNtuk m =5 disajikan pada
Gambar 4 berikut.
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Teorema 3.3.

Jika f; dengan i=1,2,... ,2nadalah bilangan
asli dengan f1=£,=0; for =/, =0; f3=
fon2=1 fan1=n—4 fon—3 =n—2;
foiez=n—1 dimana t=23,..,n—2 dan
l=12,..,n—4 untuk n=5 maka graf
Ky U Py (f1, f2,+, fon) adalah TSAS dengan
k=3n?>+n+1.

Bukti :
Pandang notasi titik dan sisi graf K, , U

Py, (fi, f2,-**, fon) dalam Persamaan (3) dan

Gambar 4 Berikan label pada titik dan sisinya
Gambar 4 : Penotasian titik dan sisi graf K,, U q ]
Py (fis f2r s fan) engan cara .
L1<i<n+1

Berdasarkan Gambar 4 di atas, dapat Mvip) =
dinotasikan  graf Ky, U Py (fi, f2o o fan) (—mn+ln+2sis2n
dengan himpunan titik dan sisinya sebagai berikut A(vi2)
4 (Kn,n U P (f1, for ‘“.on)) mitits +2i 3 i <i<on-3iganil
2n+i

{Vi,j|j=1,1SiS2n } +1,1<i<2n-2; igenap

vlj=21<i<n’*-n n?—n+2i=2n-1

2 P
E (Kn.nUPZn(flerr""on)) n®—n+4,i=2n
{ei,j|j=1,1SiSn2 } = \n?-2n+2,i=2n+1
= P C 2
ejlj=21<i<n’-n-1 n2—QI+3)n+i+l-1,1<l<n—-412n+2<i<n?-3n+5
. <i<
VitVns, LS ST n4i—-3n2—3n+6<i<n’-2n+3
€1 = ) )
Vi-1miVn4t1,2St<nn+1<i<n n?—n+3,i=n>-2n+4
VigViprz, 1S i< 2n—1 n+in*-2n+5<i<n’-n
U32Vit1,2,0 = 2n 1(91,1) =3n? — i1<i< n?
Vyy32Vignz, 1S 1<n—42n+1<i<n’-3n+4
e, = /1(31,2)
L,
Von_32Vip12 M —3n+5<i<n?—2n+2 m¥—2—i, 1<i<2n-3
Vo 22Vis12 i =n? —2n+ 3,2 m?-1, i=2n-2
2 — i = —
Von_12ViproMl —2n+4<i<n®?—n-—1 ni+3n-5i=2n-1
.......................... 3) R
n?+QRI+dn—i-21-21<l<n-42n+1<i<n’-3n+4
2 _ g 2 _ ; 2 _
Pelabelan TSAS  untuk graf K,, U mimnsid3nt-dnASsisnt-int2
... 2n? —2,i=n?>-2n+3
Py, (fi, f2,++, fon) untuk n =5 disajikan dalam

. P +n—i—-2n*—-2n+4<i<n?-n-1
teorema berikut.
Dengan label tersebut diperoleh konstanta

ajaib sebagai berikut :
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1.Untuk graf pertama

{A(Ui,l) + 1(31',1) + A(UHM), 1<i<n

AWi—@-1yn1) + A1) + A(vpir1) 2 <t <nn+1<i<n?
{i+3n2—i+n+1 =3n+n+1
k=

i—-(t-Dn+3n>—i+tn+1=3n>+n+1
2.Untuk graf kedua

A(viz) + A(eiz) + A(vigia) 1 <i<2n—1

A(v3,2) + 1(91',2) + A(le,Z),i =2n

Awyn—3) + Ae;2) + A(vip12)n? —3n+5<i<n’—2n+2

AWan—2) + Mein) + A(vig12),i =n? —2n+ 3,2

Awan—1) + Mei2) + A(vip12)n* —2n+4<i<n’—n-1

2n?+i+3 2n+i+1
T+2n2—2—i+T+l =3n+n+1
2n+i ) Co2nt4i+2 .
3 +1+2n17271+f+1 =3n’+n+1
2n+2n? —1+n* -n+2 =3n’+n+1
nf—n+2+n*+3n-5+n’—n+4 =3n+n+1
k= n?+3+n’+3n—4+n*-2n+2 =3n’+n+1
n+l+3+n*+QRl+4n—-i—-21-2+n>-QRL+3n+i+l=3n+n+1
n+n+2nf—n—i+3+n+i-2 =3n+n+1
2n+2n?—2+n*—n+3 =3n+n+1
n-n+2+2n+n—i—-2+n+i+1 =3n+n+1

Menggunakan Teorema 2.1. Teorema 2.2. dan

Teorema 2.3. diperoleh akibat-akibat berikut :

Akibat 3.3.1.

Jika f; dengan i =1,2,...,2n adalah bilangan
asli dengan f1=f,=0; for=forn=0; f3=
fon2=1  fapr=n—4%  fruz=n-—-2;
foiez =n—1 dimana t=23,..,n—2 dan
=12,..,n—4 n=>5 maka graf K,,U
Py, (fi, f2,+, f2n) adalah TSA dengan k =
6n® —n—1.

Akibat 3.3.2.

Jika  f; dengani = 1,2, ... ,2n adalah bilangan
asli dengan f; = f, = 0; fot = fon = 0;
fs=fan2=1 fonc1=n—4 fon3=n—-2;
foiez =n—1 dimana t=23,..,n—2 dan
=12,..,n—4 n=5 maka graf K,,U
Py (f1, f2,*, fan) adalah TSAS dengan k =
3n% 4+ 2n + 1.

Akibat 3.3.3.
Jika f; dengan i =1,2,..,2n adalah bilangan

asli dengan fi=£,=0; for=fon,=0; f3=

A(varysz) + A(ei2) + A(vip12) 1Sl<n—42n+1<i<n?-3n+4
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fon2=1  fapr=n—4%  fruz=n—-2;
foiez=n—1 dimana t=23,..,n—2 dan
l=12,..,n—4n>=5 maka graf K,,U

Py (fi, for ) fon) ~ mempunyai  pelabelan
(n? + 3n + 1,2) - TSAAS.

Hasil lain yang dapat diperoleh pada
penelitian ini adalah graf

K3, U P, (0,1,0...,0,n —5,0,0,1,0) untuk n >
2n

6, K3,US;,_, untuk n>3 dan K,,U

Py (fi, f2,-**, fan) untuk m =5 masing-masing
pelabelan (a,d)-TSAAS untuk
d=2dana=5n+3,2n+9 dan n®>+2n+3

mempunyai

yang tersaji dalam teorema-teorema berikut :

Teorema4.1.

Graf K3, UP,,(0,1,0..,0,n—5,0,0,1,0)
2n

mempunyai pelabelan (5n + 3,2) — TSAAS untuk

n=6.

Bukti :

Berdasarkan notasi titik dan sisi graf K3, U

P,,(0,1,0...,0,n —5,0,0,1,0) dalam Persamaan 1
2n

dan Gambar 2 di dapatkan label titik yang sama

untuk Teorema 3.1 sehingga diperoleh label sisi
sebagai berikut :
Aeir) =4n+1i, 1<i<3n
In+1,i=1
n+i+1,2<i<2n-2

n+2, i=2n—-1
){(ei‘z) =

9n, i = 2n

In—-2n+i+1, 2n+1<i<3n-5

n+1, i=3n—4

Dengan label tersebut diperoleh himpunan bobot

sisi W sebagai berikut :
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W, ={tm+2i+1]1<i<3n}
={5n+35n+5,..,11n+ 1}.
W, ={11n+3|i=3n—-4}u{lln+5|i =2n—
1U11n+2i+32<i<2n—-2U15n+1/=2nul5n+

3i=1U11n+2i+3 Zn+1<i<3n—-5

={11n+3,11n+5,11n+ 7,11n +
9, ..,151n—1, 151n+1, 15n+3, 15n+5, 1512+7,
e, 1711—7,

W =W, uW,={5n+3,5n+5,5n+7,..,17n —

7.
Dengan demikian, graf
K3, U Py, (0,1,0..,0,n—5,00,1,0) mempunyai
2n

pelabelan (a, d)-TSAAS dengan a = 5n + 3 dan
d =2 untukn > 6.

Teorema 4.2.
Graf K3, US,,_, mempunyai
(2n+9,2) - TSAAS Untuk n > 3.

pelabelan

Bukti :

Berdasarkan notasi titik dan sisi graf K3, U
S2n—p dalam Persamaan 2 dan Gambar 3 di
dapatkan label titik yang sama untuk Teorema 3.2

sehingga diperoleh label sisi sebagai berikut :

2n+3+i, 1<i<n
A(ei’1)={
2n+4+i,n+1<i<3n
(Bn+4i=1
/1(61-‘2)= 5n+5,l=2

\sn+3+4i 3<i<n—1

Dengan label tersebut diperoleh himpunan

bobot sisi W sebagai berikut :

ISSN: 2338-0950

W, ={2n+2i+7|1<i<nju{2n+2i+9|n+
1<i<3n}
={2n+9,2n+11,..,4n+ 7,4n + 11,4n +
13, ...,8n + 9}.
W, ={4n+9li=1}u{8n+11li=2}uU
Bn+2i+73<i<n-1}
={4n+9,8n+11,8n+ 13,8n + 15,...,10n +
5.

W =W, UW,={2n+9,2n+11,2n+

13..., 10n+5.
Dengan  demikian, graf K3, US;,_,
mempunyai pelabelan total (a,d)- TSAAS

dengana =2n+9dand = 2.

Teorema 4.3.
Jika f; dengan i =1,2,... ,2n adalah bilangan

asli dengan fi=£=0; for=fon =0; f3=

fon2=1  fona=n—4%  fonz=n—2;
faiez =n—1 dimana t=23,..,n—2 dan
=12,..,n—4 n=>=5 maka graf K,,U
Py (i, f2, ) fan) mempunyai pelabelan

(n? + 2n + 3,2) - TSAAS,
Bukti :

Berdasarkan notasi titik dan sisi graf K, , U

Py (f1 f20 5 fon)
Gambar 4 di dapatkan label titik yang sama untuk

dalam Persamaan 3 dan

Teorema 3.3 sehingga diperoleh label sisi sebagai
berikut :

Me1) =n?+n+i1<i<n?
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2n? +n+2+i1<i<2n-3
2nt+n+1,i=2n-2
3n?—2n+5i=2n—1

3n? —2n+4,i=2n

A(ei'2)=
2n®+2n—3+ij=2n*-3n+5<i<n®?—2n+2

2l +n+2,j=2i=n>-2n+3

m?+2+ij=2n*-2n+4<i<n’-n-1
Dengan label tersebut diperoleh himpunan

bobot sisi W sebagai berikut :

Wy ={n®*+2n+2i+1|1<i<n?

={n*+2n+3,n*+2n+5,..,3n> +2n+1}.
W, ={(3n?+2n+3li=2n-3}u{3n® +2n+

5/=7n2—-27n+3} u
(3n2+2n+2i+5|1<i<2n-3}U
(5n?+4l—4ln—6n+2i+5/1<l<n-—
4,2n+1<i<n’-3n+4}u (5n’—4n+
9i=2n}Ufsn2—4n+111=2n—1}U{3n2+2i+5
n2=2n+4<isn2—n—1}U{3n2+4n+2:i—5n2
—3n+5<5/<n2—-2n+2}

={3n>+2n+3,3n?+2n+5,3n*> + 2n+
7yeuy IN24+611—1, 3n24671+1, .., S5n2—4n+7,
5n2—4n+9, 5n2—4n+11, 5n2—4n+13, ..,

S5n2—2n+3, 5n2—2n+5, .., S5n2—11

W =W, uW,={n?>+2n+3,n%>+2n+5n>+
n+7, ..., 5n2—1.

Dengan demikian, graf
Kyn U Py (f1, f2, 0, f2n) mempunyai pelabelan
(a,d) - TSAAS dengan a =n?+2n+3 dan
d=2.

3n2 —Ql+3)n+2l+2+i1<l<n—-42n+1<i<n*-3n+4
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